1 Diugium Degismezleri

1.1 Uclii renklendirme

Tanim 1. Verilen bir digim ya da link eger asagidaki kosullari saglayacak sekilde renklen-

dirilebiliyorsa dglii renklendirilebilir denir. DigUm ya da linki renklendirmek igin:
(1) en az iki renk kullaniimali,

(2) her caprazlamasinda ya Ug¢ yay ayni renk olmali ya da G¢U de farkh renk olmalidir.
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Sekil 1: Uclti renklendirme kural.

Not: Uglii renklendirme igin yéniin &nemi yoktur.

Teorem 1.1. Uclii renklendirme ézelligi Reidemeister hareketleri sonrasinda degismez; bu

nedenle digim ya da link diyagrami igin degismezdir.

ispat 1. Sekil 2’de R; ve R, Reidemeister hareketleri altinda Ggli renklendirme 6zelliginin
korundugunu ve R3 Reidemeister hareketi altinda Uc¢li renklendirme 6zelliginin korundugu
bazi durumlar verilmigtir. Diger kalan durumlarda ¢li renklendirme 6zelliginin R Reideme-

ister hareketi altinda korundugu benzer sekilde gosterilir.
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Sekil 2: Uclii renklendirme kural.

Ornek 1. Sekil 3'te verilen ¢dziik diigiim en az iki renk kullanilmali kuralini saglamadigi igin

Uclu renklendirilemez.
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Sekil 3: CozUk digim Gcli renklendirilemez.

Sekil 4: iki bilesenli ¢dziik link Uy, Gicli renklendirilir.

Ornek 2. Sekil 4'te verilen iki bilesenli ¢dzilk link U Gglii renklendirilir.

Ornek 3. Sekil 5'te verilen trefoil diigiimi Gclil renklendirilebilir. Bu durumda, trefoil digimi

¢6zUk digumden farklidir sonucu elde edilir.
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Sekil 5: Trefoil d0guma Uglu renklendirilir.

Ornek 4. Sekil 6'da verilen Sekiz diigimii Gclii renklendirilemez. Bu durumda, Sekil 5'te
verilen trefoil d0guma G¢lU renklendirilebildigi igin Sekiz digima, trefoil digimuinden fark-
hdir. Ayni sekilde, Sekil 4’'te verilen iki bilesenli ¢6zik link Uy ve Sekiz digumdi birbirinden
farklidir. Diger taraftan, ¢dzik digim de U¢li renklendirilemedigi icin Sekiz digimanin ve

¢6z0k digimun birbirinden farkh oldugunu G¢li renklendirmeyi kullanarak séyleyemeyiz.
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Sekil 6: Sekiz diguma G¢li renklendirilemez.



1.2 Aligtirmalar

1. 5 gaprazlamaya sahip 5; ve 5o digimlerinden hangilerinin G¢lU renklendirilebildigini

belirleyiniz ve renklendirilebilenleri renklendiriniz.

2. Uglii renklendirilme kullanilarak trefoil ve Sekiz digimlerinin birbirinden farkli oldugu

s@ylenebilir mi?

3. 6 ¢aprazlamaya sahip 61, 62 ve 63 dugimlerinden hangilerinin Ggli renklendirilebildigini

belirleyiniz ve renklendirilebilenleri renklendiriniz.
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